DEMID.MATH / EPM Pasbop

Funktionenschar & Rotation

Pa360p CaAMOCTOATEJIbHbIX 3a4a4

OTKpbIBaiTe Noc/ie cCobCTBEHHOM MOMbITKM. HOMepa COOTBETCTBYIOT JIMCTY CAMOCTOATE/IbHbIX 33434 1 3TOMY Xe
VYPOKY Kypca.

YyebHaa GopMyInMpoBKa apXMBHOW 334341 M AOMNOJHUTEIbHAA aHA/IOrMYHaA 3a4a4a.

OcHOBHaA 33p34a

Gegeben ist ha(x)=(x-3)2+1. a) Beschreiben Sie fir positive ganze Werte von a das Verhalten fir
Xx——w getrennt fir gerade und ungerade a. b) Nun gilt a=-1. Die von dem Graphen und den
Koordinatenachsen im Bereich 0sx<2 begrenzte Flache rotiert um die y-Achse. Berechnen Sie das
Volumen des Rotationskorpers. Auf allen Achsen gelten dieselben Langeneinheiten.

Mepesog: [aHo ha(x)=(x-3)2+1. a) Mp1 NOJOXKNTENIbHOM LIEJ/IOM @ ONULINTE MOBEAEHWNE MPU X—>—= OTAESIbHO 419
YETHbIX 1 HEYETHbIX a. b) Tenepb a=-1. 061aCTb, OrpaHNYeHHaA rpadrKoM, 0OCAMK X 1y Ha 0<X<2, BpaLlaeTca
BOKpYry. HangnTe 06bEM. KoopaMHaTHbIe eANHNLIbI OIMHAKOBbI MO BCEM OCAM.

Mpun X——= OCHOBaHME X—3 OTPULLATE/IBHO N HEOFPAHNYEHHO PACTET No Mmoaysto. MNonoXxntenbHas
YETHaA CTeneHb JAET npefen +«, HeyéTHaa — —«; npubassieHne 1 3TOT BbIBOJ HE MEHSAET.

Tenepb a=-1, n h(x)=1+1/(x-3). Ha rpaHuue obnactm HaxogaTca Toukm (012/3) n (2|0). Mockonbky
BpaLleHMe NOET BOKPYT Y, BbIpa3nM ropn30oHTaJIbHOE paccTosiHMe A0 rpaduka yepes BbICOTY:
y-1=1/(x-3), oTkyaa x=3+1/(y-1). Ha BbicoTax 0<y<2/3 3To paaunyc Kpyrioro ceyeHus.

Moatomy V=nfo”(2/3)(3+1/(y-1))2dy. PackpbiBasa KBagpaT, Nosiy4aemM nepsoobpasHyto
9y+6ln|y-1]|-1/(y-1). Pa3HOCTb €€ 3HaYeHnI Ha rpaHnLAax paBHa 8-6Iln3, 3HaunT V=n(8-6ln3)~4,42
VE.

[na He3aBMCMMOW NPOBEPKM MOXHO BPaLLaTb BePTMKa/IbHbIE NOJOCKM Kak 060/104KM:
V=2nJo2x(1+1/(x-3))dx. Mosiy4aeTcs TOT )Xe 06beM.

MpoBepka: CBepbTe KOHTPOJIbHbIE TOYKM B ypOKe.

AHaNOrM4yHana 3a3aava

Ona k(x)=1+1/(x-2) o6nactb mexay rpadprkom n ocamu Ha 0<x<1 BpaLLalOT BOKPYr y. Hangure
06BEM.

k(0)=1/2, k(1)=0. V=nfo™(1/2)(2+1/(y-1))?dy. MepBoobpa3zHas 4y+4ln|y-1|-1/(y-1). Pa3HocTb 3-4[n2,
V=n(3-4ln2)=0,71 VE.

MpoBepka: O6os04kn 2nfo’xk(x)dx AatOT TOT XXe OTBET.

Ecnn oTBeT He coBnasi: EC/in He coBnanv rpaHunubl, NOBTOPUTE KOHTPOJIbHbIE TOYKM OCHOBHOIO pa360pa.
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